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DANIEL SMANIA

Questao 1. (2pt) Os seguintes conjuntos de vetores sao l.i ou 1.d? Justifique sua resposta.

a. (2,3,4), (—10,—15,—-20) b. 2% ¢ 37
crt+d+re®+a+1 d. (1,2,3,4), (3,343,34,23), (6,5,32,2), (2,2,34,2), (2,9,32,2)
6.(172,—3), (17_372)7 (27_175)

Questao 2. (2pt) Seja V o espago das funcgioes de R em R. Considere
P:={f:R—Rtgq. f(—z)= f(z), para todo = € R}
I:={f:R—Rtgq. f(—z)=—f(z), para todo = € R},

isto é, P € o conjunto das fun¢des pares e I € o conjunto das fung¢des impares.

(1) (0.5pt) Mostre que P e I sdo subespagos vetoriais de V

(2) (0.5pt) Seja f € V uma fungdo qualquer. Defina g e h € V' como

flz) = f(==)
2

@) = LOICD
Mostre que g € P, he€ Il e f =g+ h.

(3) (0.5pt) Mostre que PN I = {0}

(4) (0.5pt)Conclua, usando os items anteriores, que V=P @ I.

(z) :=

Questao 3. (1pt) Sejam ai,az,az,as nimeros reais NAO nulos. Mostre que o conjunto
{(a17a27a37a4)7 (a17a27a370)7 (a17a27070)7 (alvo»ozo)}

é uma base de R%.

Questao 4. (1pt) Considere o conjunto de fungdes
W= {f:R—R tg f(2) = (3)}

Mostre que W, munido das operagoes usuais de soma de fungoes e multiplicagdo por um escalar,
€ um espago vetorial.

Questao 5. (2pt) Faca os sequintes itens:

(1) (1pt) Dé um exemplo de um espaco vetorial V e dois subespacos U e W de V tal que
UUW NAO ¢ um subestago vetorial de V.

(2) (1pt) Dé um exemplo de um espago vetorial V e dois subespagos U e W de V tal que
UNW NAO ¢ {0}.

Questao 6. (2pt) Sejam W e U subespagos vetoriais de V. Suponha que {w1,w2} € uma base
de W e que {u1,u2} € uma base de U. Assuma que WNU = {0}. Mostre que {w1,w2,u1,u2} €
uma base para W & U.

Questao 7. (Ipt) Seja V um espago vetorial de dimensdo n. Mostre que, se W é um subespago
vetorial de V' com dimensao n, entao W = V.

Questdo 8. (2pt) Seja V =R3. Mostre que W NAO ¢ um subespaco vetorial, onde
(1) (1pt) W := {(a,b,c): a > 0, isto € o conjunto dos vetores cuja primeira coordenada €
ndo negativa.
(2) (1pt) W := {(a,b,c): a® + b2 + % < 1}, isto €, o conjunto dos vetores cuja norma ndo
excede 1.



