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’1? Questéo.‘Dizemosque@gag(@éumcortesel)peaé{qe(@:q<p}CaeQ)
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p} € a . Dizemos que a < se a C f3 e, para todo ¢ € Q, escrevemos

¢ ={peQ:p<q}
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1) Se a é um corte, p,qg € Q, p* < a e a < ¢*, entao p < q.

(1)

(2) Se w é um corte, Q>3 r ¢ aentdao {s€Q:s>r}Na=2a.

(3) Exatamente uma das seguintes relagoes vale: a < ou a=f ou f< .

(4) Seja A # @ um conjunto de cortes. Se existir um corte L tal que
a<L,Vae A, entao A tem um menor limitante superior.

(5) Se a>0", al={peQ:p < g 'paraalgum ¢ ¢ a} e se a < 0

a !l = —(—a)™'. Em qualquer caso a- ™! = 1*.

(1) Se uma seqiiéncia {a,} ¢ limitada entao {a,} é convergente.

(2) Uma seqiiéncia {a,} é convergente se, e somente se, ¢ limitada e o
conjunto dos valores de aderéncia é unitario.

(3) Se {a,} ¢ seqiiéncia limitada entdo existe uma func¢do ¢ : N — N
estritamente crescente tal que {agn)} é convergente.

(4) Se {an,} é seqiiéncia em R entdo {a,} é de Cauchy se, e somente se,
{a,} é convergente.

(5) Se {a,} é uma seqiiéncia mondtona entao {a,} é convergente se, e

somente se, {a,} é limitada.

’3.& Questao. ‘ Escolha 05 itens dentre os 06 itens a seguir.
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’ 4? Questao. ‘

1 ~
n=c < 1entdo > a,

(1) Se {a,} é uma seqiiéncia limitada e lim |a,,
¢ absolutamente convergente. Se Iim |a,|n = ¢ > 1 entdo 3 a, 6
divergente. Se ¢ = 1 nada podemos concluir.

(2) Se{a,} é uma seqiiéncia limitada tal que existe N € N tal que a,, # 0
para todo n > N e lim ‘a|”+|1| = ¢ < 1 entdo Y a, ¢ absolutamente
convergente. Se lim |a|”:|1| =c¢> 1 entdo ) a, é divergente. Se c =1
nada podemos concluir.

(3) Se agn:% e Aop_1 :%, 3" a,x™ é convergente se, e s6 se, || < /2.

(4) Se {a,} é uma seqiiéncia limitada e existe N € N tal que a, # 0,
Vn > N entao h_m% < lim |a, | < Tim |a,|» < Tim Ii":i'

(5) A série Y a, é convergente se, e somente se, lim,,_, a, = 0.

(6) A série Z—ﬁmﬁll é convergente se |x|>e e divergente se |z| <e.




(1) Seja > a, uma série e s, =a;+- - - +a,, n €N as suas somas parciais.

Se {s,} ¢ limitada e {b,} é uma seqiiéncia de nimeros reais positivos

ITEM |[VOUF que é nao-crescente e infinitésima, entao > a,b, é convergente.

(2) Asérie Z%nm) ¢ convergente < x € Rnao ¢ multiplo inteiro de 27.

(3) Seja {b,} uma seqiiéncia nao-crescente e infinitésima. Entao a série

> (=1)"b, é convergente.

(4) Se {a,} é uma seqiiéncia nao-crescente de termos nao-negativos,
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> a, é convergente se, e somente se, a Y 2€a,r é convergente.

) -nH" A
(5) A série > 7, m é absolutamente convergente se, e somente se,

Ip| > 1 e é convergente para todo p € R.

’5.& Questéo.‘ Seja{a,} a seqiiéncia dos termos da série Y a,, £ : N — N uma bijecao e

{bn} = {agm)}-

(1) Se a série Y a,, é absolutamente convergente com soma s entao » by,

¢ absolutamente convergente com soma s.

(2) Se > a, é convergente e nao é absolutamente convergente existe £
ITEM |[VOUF tal que Y b, diverge para +oo.

(3) Se > a, é convergente e nao é absolutamente convergente existe £

tal que > b, é absolutamente convergente.

(4) Se > a, é convergente e nao é absolutamente convergente e ¢ € R,
existe £ tal que ), b, =c.

(5) Sejam {a} com a} =a, sea, >0eal =0sea, <0e{a,} com
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a, = —a, se a, <0ea, =0sea, >0. Se ) a,¢é convergente

mas nao ¢ absolutamente convergente pode acontecer que uma das

séries > a ou Y a; seja convergente.



